Wilasnosci calki Riemanna

—

. Jezeli f'1 g sa catkowalne to

b b
a) Af calkowalna oraz J-Af dx =4 J-f dx ;

b

b b
b) ftg calkowalna oraz J(f t g)dx = _[f dx £ '[gdx ;

a

c) fgcalkowalna.

2. Jezeli f jest catkowalna, g jest ograniczona i r6zni si¢ od f na skonczonej liczbie punktéw tog
b b
jest catkowalna oraz Ifdx = Jgdx
3. Jezeli fjest catkowalna na [a;b] oraz [a;f]c[a;b] to f jest catkowalna na [a;B].

b

Jezeli f jest catkowalna na [a;b] oraz ce[a;b] to
b c b
j F(x)dx = j F(x)dx + j F(x)dx

. Jezeli f jest catkowalna oraz M = inf f(x),M = Sup f(x),to
x€la;b] xela;b]

9]

m(b—a)sl].f(x)deM(b—a)

a

b
Jezeli f jest catkowalna oraz f(x)>0, to Jf (x)dx =0

~

b b
Jezeli fi g sa catkowalne oraz f(x)<g(x), to J.fdx = Igdx

o0

. Jezeli f - ciaglta m<f(x)<M i1 g — calkowalna oraz g(x)>0, to
b b b
m Jg(x)dx < .ff(x) cg(x)dx <M jg(x)dx
Jezeli f jest catkowalna, to | f | jest catkowalna oraz

If(x)dx < _ﬂf(x)‘dx

X

Twierdzenie odwrotne nie zachodzi.
10. Jezeli f1 g sa catkowalne, to zachodzi nierowno$¢ Schwarza-Buniakowskiego:

Uf(x)-g(x)dXJ sﬁf%x)dx]-ﬁgz(x)de

11. Jezeli f jest catkowalna 1

a) fparzystato J'f(x)dx =2 If(x)dx 5
—a 0

b) fnieparzysta to Jf (x)dx =0

—a



