Z.astosowanie calki Riemanna

1. Pole figury plaskiej: (we wspotrzednych kartezjanskich):

a. D={(x;y): a<x<b 0<y<f(x)} ‘D‘ = If(x)dx

b. D={(x;y): a<x<b f(x)<y<0} D] =~ I S (x)dx

¢. Dy={(xiy): a<x<b f(x)<y<g(x)} |Px|= :(g(X)— S (x))dx

a

d. Dy={(x:y): c<y<d h(y)<x<k(y)} |Dr|= [e(x)=h(y)dy

Przyklad: Obliczyé pole figury zawartej miedzy krzywa y=-x"+2x-2 i prostymi
y=x+1 x=-1 x=2

2. Dlugos¢ luku krzywej:

b
Funkcje foraz '’ — ciagle [= _[\/1 + 7 (x)dx

X X

Przyktad: Obliczy¢ dlugo$c¢ linii tancuchowej yzi(ea e’

X
] czyli V= ach P
gdzie 0<x<b.

3. Objetosc i pole powierzchni bocznej bryly obrotowej:

Funkcje foraz f ' — ciagle, fix)>0 dla a<x<bh

b
Objetosé: |V |=7 [ /7 (x)dx

Przyktad: Obliczy¢ objgtos¢ torusa powstalego przez obrot kota:
x*+H(y-h)’<r®

b
12
Pole powierzchni bocznej: ‘S‘ =27 _[f(x)\/l + /7 (x)dx

Przyktad: Obliczy¢ pole powierzchni bocznej powyzszego torusa.



